
Ìàòåì. àíàëèç, ïðèêë. ìàòåì., 2-é ñåìåñòð

5-å çàíÿòèå. Èíòåãðèðîâàíèå ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé.

Èíòåãðèðîâàíèå èððàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé (íà÷àëî)

A1 Ðàçëîæèòü íà ýëåìåíòàðíûå äðîáè:

1

t(t + 1)
;

1

t(t− 1)
;

1

t2 − 1
.

1880

∫
dx

x(1 + x)(1 + x + x2)
.

≈ 1880

∫
(x2 + 1)dx

x(1 + x)(1 + x + x2)
.

1883

∫
dx

x4 − 1
.

1904

∫
x dx

x8 − 1
.

Ìåòîä Îñòðîãðàäñêîãî

1892

∫
dx

(x3 + 1)2 .

1893 (íà÷àòü)

∫
dx

(x2 + 1)3 .

1898 Âûäåëèòü ðàöèîíàëüíóþ ÷àñòü:∫
x2 + 1

(x4 + x2 + 1)2 dx.

Èíòåãðàëû âèäà

∫
R

(
x,

k
√

ax + b
)

dx

Èíòåãðàëû âèäà

∫
R

(
x,

k
√

ax + b
)

dx ãäå R(t) � ðàöèîíàëüíàÿ ôóíê-

öèÿ, íàõîäÿò ñ ïîìîùüþ çàìåíû t =
k
√

ax + b.

1927

∫
dx

x(1 + 2
√

x + 3
√

x)
.

1931

∫ √
x + 1−

√
x− 1√

x + 1 +
√

x− 1
dx.



Äîìàøíåå çàäàíèå � 5

Ìàòåì. àíàëèç, ïðèêë. ìàòåì., 2-é ñåìåñòð

Íàéòè èíòåãðàëû, ïðèìåíÿÿ ìåòîä Îñòðîãðàäñêîãî:

1891

∫
x dx

(x− 1)2(x + 1)3 .

1894

∫
x2 dx

(x2 + 2x + 2)2 .

1895

∫
dx

(x4 + 1)2 .

Âûäåëèòü ðàöèîíàëüíóþ ÷àñòü ñëåäóþùèõ èíòåãðàëîâ:

1899

∫
dx

(x3 + x + 1)3 .

1900

∫
4x5 − 1

(x5 + x + 1)2 dx.

Íàéòè èíòåãðàëû, èñïîëüçóÿ çàìåíó ïåðåìåííîé è äðóãèå ìåòîäû:

1905

∫
x3 dx

x8 + 3
. 1908

∫
x4 dx

(x10 − 10)2 .

1906

∫
x2 + x

x6 + 1
dx. 1911

∫
x2n−1

xn + 1
dx.

Ïðîèíòåãðèðîâàòü ñëåäóþùèå èððàöèîíàëüíûå ôóíêöèè ñ ïîìîùüþ çà-
ìåíû âèäà t = k

√
ax + b:

1926

∫
dx

1 +
√

x
.

1928

∫
x 3
√

2 + x

x + 3
√

2 + x
dx.

1929

∫
1−

√
x + 1

1 + 3
√

x + 1
dx.


