
Ìàòåì. àíàëèç, ïðèêë. ìàòåì., 2-é ñåìåñòð

8-å çàíÿòèå. Ïîäñòàíîâêè Ýéëåðà,

èíòåãðèðîâàíèå äèôôåðåíöèàëüíîãî áèíîìà

Äëÿ èíòåãðèðîâàíèÿ ôóíêöèè âèäà R(x,
√

ax2 + bx + c) ìîæíî èñïîëü-
çîâàòü ïîäñòàíîâêè Ýéëåðà:
1) a > 0:

√
ax2 + bx + c = t±

√
ax;

2) c > 0:
√

ax2 + bx + c = xt±
√

c;
3) D > 0:

√
a(x− x1)(x− x2) = t(x− x1).

A1

∫
dx

x−
√

x2 − x + 1
.

A2

∫
dx√

−x2 + x + 4 + 2
.

A3

∫
dx

x
√
−x2 + 3x− 2

.

Èíòåãðèðîâàíèå äèôôåðåíöèàëüíîãî áèíîìà
(òåîðåìà ×åáûø¼âà)

Èíòåãðàë
∫

xm(a + bxn)p dx, ãäå m,n, p ∈ Q, ìîæíî ïðèâåñòè ê èíòåãðè-
ðîâàíèþ ðàöèîíàëüíûõ ôóíêöèé â ñëåäóþùèõ ñëó÷àÿõ:
1) p ∈ Z: çàìåíà x = tN , ãäå N � îáùèé çíàìåíàòåëü m è n;
2) m+1

n ∈ Z: çàìåíà a + bxn = tN , ãäå N � çíàìåíàòåëü p;
3) m+1

n + p ∈ Z: çàìåíà ax−n + b = tN , ãäå N � çíàìåíàòåëü p.

A4

∫
dx

√
x ( 3
√

x + 1)
2 .

1983

∫
x dx√

1 +
3
√

x2
.

1986

∫
dx

4
√

1 + x4
.

1989

∫
3
√

3x− x3 dx.
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Ìàòåì. àíàëèç, ïðèêë. ìàòåì., 2-é ñåìåñòð

Íàéòè èíòåãðàëû ñ ïîìîùüþ ïîäñòàíîâîê Ýéëåðà:

1966

∫
dx

x +
√

x2 + x + 1
.

1967

∫
dx

1 +
√

1− 2x− x2
.

1968

∫
x
√

x2 − 2x + 2 dx.

1969

∫
x−

√
x2 + 3x + 2

x +
√

x2 + 3x + 2
dx.

1982

∫ √
x

(1 + 3
√

x)2 dx.

1984

∫
x5 dx√
1− x2

.

1985

∫
dx

3
√

1 + x3
.

1987

∫
dx

x 6
√

1 + x4
.

1988

∫
dx

x3 5

√
1 + 1

x

.


